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Problema 1. Determine o menor nimero positivo A tal que, dados dois quadrados cuja soma das areas é
igual a 2017, é sempre possivel encaixar esses dois quadrados, sem sobreposi¢do, num retangulo de drea A,
sendo os lados dos quadrados paralelos aos lados do retangulo.
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Problema 2. Considere a sequéncia a, = kg > paran > 1.
a) Determine lim a,.
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onde O = (0,0) é o centro da elipse e M é um ponto da elipse. Um angulo reto formado por dois semi-didmetros
da elipse OM e ON gira ao redor do ponto O.

Problema 3. Considere a elipse de equacao Z—z + 25 = 1. Um semi-didmetro da elipse é um segmento OM,

a) Demonstre que é constante.
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b) Ache a envoltéria da familia formada pelas cordas MN.

Obs.: A envoltéria de uma familia de cordas é uma curva fechada que é tangente a todas as cordas da familia.

Problema 4.
Defina f : (0, +o0) — R por
1 1 1 1 1

Obtenha constantes 2 # 0 e b e c tais que valha
flx) =x"(a+bx! +r(x)),
com

xgl},-loox -r(x) =0.

Problema 5. Determine o menor inteiro positivo m tal que para qualquer escolha de m inteiros em
[—2017,2017] existem trés deles cuja soma é zero.

Problema 6. Sejam k1, kp, - - - , ky inteiros ndo-negativos. Seja M a matriz n x n com entradas
k:
Mg =%, Mjjq = M.
Prove que exitem constantes C e r para as quais
det(M) = Ct".

Encontre férmulas simples para C e r.
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