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PROBLEMA 1

O inteiro positivo N tem 1994 digitos. Destes, 14 sd@o iguais a zero e 0s numeros de
vezes que aparecem os demais digitos: 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, estdo na razdo 1:2:3:4:5:
6:7:8:9, respectivamente.

Demonstrar que N ndo é um quadrado perfeito.

PROBLEMA 2
Considera-se uma circunferéncia (C) de diametro AB = 1 . Escolhe-se um ponto P, na

circunferéncia, distinto de A, e a partir de P, constréi-se uma sucessédo de pontos
P.,P,,...,P,,... da circunferéncia, da seguinte maneira:

Q, é o simétrico de A em relacdo a de P, e a reta que une B e Q, corta a
circunferéncia (C) nos pontos B e P,,; (n&o necessariamente diferentes).

Demonstrar que é possivel escolher P, tal que se cumpram simultdneamente:

(i) O éngulo P,AB é menor que 1
(ii) Na sucessao gerada a partir de P, ha dois pontos P, e Pj tais que o triangulo AP, P;
€ equilatero.

PROBLEMA 3
Seja p um numero real positivo dado.

Encontre o minimo valor de x* + y® sabendo que x e y sd0 nimeros reais positivos tais
que x.y.x +y) =p.

PROBLEMA 4

Pedro e Cecilia participam num jogo com as seguintes regras:

Pedro escolhe um numero inteiro positivo a e Cecilia ganha dele se ela encontra um
namero inteiro positivo b, primo com a, tais que na decomposicdo em fatores primos de
a® +b® aparecam pelo menos trés fatores primos distintos.

Demonstrar que Cecilia sempre ganha.

PROBLEMA 5
Determinar infinitos ternos x, y, z de inteiros positivos que sejam solu¢des da equacédo

x? +y? =272, tais que 0 maximo divisor comum de x, y, z seja 1.



PROBLEMA 6

Seja ABC um triangulo retangulo em C. Sobre o lado AB toma-se um ponto D, de modo
gque CD =k, e os raios das circunferéncias inscritas nos triangulos ADC e CDB séao
iguais.

Demonstrar que a area do triangulo ABC é igual a k2.



