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(Teste IMO/1997) Em um triangulo isésceles ABC
(AC=BC) seja O o seu circuncentro, D o ponto
médio de AC e E, o baricentro do ADBC. Mostre
gue a reta OE é perpendicular a BD.
(Bielo-RUssia/1998) Seja O um ponto no interior
de um angulo agudo de vértice A. H e N sdo os
pés das perpendiculares de O aos lados do
angulo. Seja B um ponto sobre a bissetriz do
angulo e K, o pé da perpendicular de A a um dos
lados do angulo. Denote por P e F os pontos
médios dos segmentos  AK e HN,
respectivamente. Sabendo que ON+OH=BK,
prove que PF é perpendicular a AB.
(Bulgéria/1990) Um triangulo ABC é dado. Uma
reta paralela & base AB intersecta os lados AC e
BC, respectivamente, em pontos interiores M e P.
Seja D o ponto de interse¢do das retas AP e BM.
Prove que a reta unindo os ortocentros dos
triangulos ADM e BDP é perpendicular a reta CD.
Seja ABC um triangulo e P um ponto no plano de
ABC. A perpendicular a AP por P intersecta a reta
BC no ponto A’. Analogamente, defina B' e C'.
Prove que A’, B’, C’ s&o colineares.
(Roménia/1998) Seja ABC um triangulo is6sceles
(AB=AC), D o ponto médio de BC e E o ponto
médio de AB.
a) Encontre o L.G. dos pontos M tais que
MC*+MB* = 2MA*+BC”.
b) Se P é o ponto comum do L.G. e AD, prove
que EPLAC.
(Moldéavia/1995) As diagonais de um quadrilatero
inscritivel ABCD tém um ponto H comum.
Perpendiculares HM e HN aos lados BC e AD séo
tracadas. Prove que os pontos médios dos
segmentos AB, CD, MN séo colineares.
Seja E um ponto sobre o prolongamento por B do
lado AB do quadrado ABCD. Seja F a interse¢éo
de DE e BC e G, a intersecdo de AF e CE. Prove
que BG é perpendicular a DE.
Sobre um triangulo retangulo ABC de hipotenusa
BC, construimos externamente quadrados BCDE
e ACFG. Seja M o ponto de intersecdo das retas
AE e BF. Mostre que M esta sobre o perimetro do
quadrado inscrito em ABC com lados paralelos
aos catetos.
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