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Seja ABC um triangulo, e seja M o ponto médio de BC.Sendo Ise I o0s
incentros de AM B e AM C, prove que a segunda intersecdo dos circuncirculos de
ABI, e ACL. distinto de A pertence a retaAM.

Seja ABC um triangulo. Pegue o ponto D em ABe o ponto Eem AC tal

que DE||BC A reta DE intersecta o circuncirculo de ABC em dois pontos
distintos F' e GG tal que os segmentos de reta BF'e C'G se intersectam em P. Dado
que o circuncentro de GDP e FEP intersectam-se novamente em &, prove
que 4, P, Q sio colineares.

Dado ABCD um quadrilatero convexo, seja E a intersecdo das bissetrizes dos

angulos ZBe ZC.Dado F' a intersecdo dos segmentos B_A) e C_D) ,
prove que se AB + CD = BC entio 4, D, E, F' s30 conciclicos.

Dado AABC um tridngulo acutangulo, com O sendo seu circuncentro. O
ponto H é o pé da perpendicular de A para a reta % e os pontos P e Q sio os

pés das perpendiculares de H para as retas jIB) e jﬁ , respectivamente.
Dado que AH? =2- AO?, prove que os pontos O, P, e Q sio colineares.
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Sejam A, B, C, D pontos distintos em uma reta, nesta ordem. As circunferéncias I'; e
I, de didmetros AC e BD se intersectam em X e Y. O é um ponto arbitrario da
reta XY, ndo situado em AD. CO intersecta I; novamente em M, e BO intersecta I,
novamente em N. Prove que AM, DN e XY s&o concorrentes.

Dado ABCD um quadrilatero ciclico, seja X a intersecdo das diagonais AC e BD.
Dado C;, D, e M pontos médios dos segmentos CX, DX e CD, respectivamente. As
retas AD; e BC; se intersectam em Y, e a reta MYintersecta as diagonais ACe BDem
diferentes pontos E e F, respectivamente. Prove que a reta XY é tangente a
circunferéncia passando por E, F e X.

Seja D e E dois pontos nos lados AB e AC, respectivamente, do tridngulo ABC, tal
DB = BC = CE, e seja F o ponto de intersecdo das retas CD e BE. Prove que 0
incentro I do triangulo ABC, o ortocentro H do triangulo DEF e o ponto médio do
arco BAC do circuncirculo do triangulo ABC s&o colineares.

Duas circunferéncias, w, e w,, de igual raio intersectam-se em diferentes pontos X;
e X,. Considere a circunferéncia w externamente tangente a w; no ponto T;, e
internamente tangente a w, no ponto T,. Prove que as retas X;T; e X,T, se
intersectam em um ponto sobre w,.



